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Abstract. In this work a mistake in the paper is corrected.

В предлагаемом сообщении приведено исправление доказательства теоремы
1 в указанной в заголовке статье опубликованной в журнале "Сибирские
электронные математические известия 2006 год , том 3, стр. 95 - 105.

В этой статье в доказательстве теоремы 1 (формула (6)) предложено
применять лемму 1 и неравенство Гёльдера. В место этого в доказательстве
формулы (6) нужно применять ниже доказанную лемму. Сначала напомним
некоторые необходимые определения и обозначения из [1].

Функция ψ(t) - называется Φ — функцией, если ψ(t) непрерывная,
неубывающая, вогнутая на отрезке [0, 1] функция, имеющая в каждой точке
интервала (0, 1) конечную производную, причем ψ(0) = 0.

Пусть x̄ = (x1, ..., xd) ∈ [0, 1]d ≡ Id − −d – мерный единичный куб и даны
числа θj ∈ (0, +∞), j = 1, ..., d, θ̄ = (θ1, ..., θd), Φ — функции ψj(xj), xj ∈ [0, 1],
j = 1, ..., d; ψ̄ = (ψ1, ..., ψd).

Через L∗̄
ψ,θ̄

(Id) обозначим пространство всех измеримых по Лебегу функций
f(x̄) для которых величина
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конечна, где f∗1,...,∗d(t1, ..., td) ≡ f∗1,...,∗d(t̄) – невозрастающая перестановка
функции |f(x̄)| по каждой переменной xj при фиксированных остальных
переменных.

Пусть даны {p(j)
nj } – последовательности натуральных чисел p

(j)
nj ≥ 2; nj =

1, 2, ...; j = 1, 2, ..., d и m
(j)
nj = p

(j)
1 · ... · p(j)

nj .

Через {χn̄(x̄)} =
{

d∏
j=1

χnj
(xj)

}
обозначим кратную обобщенную систему

Хаара.

Лемма. Пусть 1 ≤ θj < +∞ и даны Φ — функции ψj , удовлетворяющие
условиям 1 < αψj

≤ βψj
< 2, j = 1, 2, ..., d и даны произвольные измеримые

множества Ej ⊂ [0, 1], j = 1, ..., d. Тогда для любого полинома вида

Tm̄nd
(x̄) =

m(d)
nd∑

kd=1

...

m(1)
n1∑

k1=1

ak̄χk̄(x̄), x̄ ∈ Id

имеет место неравенство
∫

Em

...

∫

E1

|Tm̄nd
(x̄)|dx1...dxd ≤

≤ C(ψ, θ, m) ·
∏

j∈e

1

ψj((m
(j)
nj )−1)

·
∏

j∈e

|Ej | ·
∏

j /∈e

|Ej |
ψj(|Ej |)‖Tm̄nd

‖∗̄ψ,θ̄,

где e ⊂ {1, ..., m}, |Ej | – мера Лебега множества Ej.

Доказательство. Пусть e произвольное подмножество множества {1, ..., m}.
Положим Ee =

∏
j∈e Ej , dex̄ =

∏
j∈e dxj

Известно,что для любого полинома Tm̄nd
(x̄) справедлива формула

Tm̄nd
(x̄) =

∫

I|e|
Tm̄nd

(ȳe, x̄ē) ·
∏

j∈e

Dmnj
(xj , yj)deȳ,

где Dn(t, u) – ядро Дирихле для обобщенной системы Хаара, ȳe – вектор с
координатами yj , если j ∈ e, а x̄ē – вектор с координатами xj если j ∈ ē –
дополнение множества e и |e| – количество элементов e. По свойству интеграла
Лебега имеем∫

Eē

|Tm̄nd
(x̄)|dēx̄ =

∫

Eē

|
∫

I|e|
Tm̄nd

(ȳe, x̄ē) ·
∏

j∈e

Dnj (xj , yj)deȳ|dēx̄ ≤

≤
∫

Eē

∫

I|e|
|Tm̄nd

(ȳe, x̄ē)| ·
∏

j∈e

|Dnj (xj , yj)|deȳdēx̄ =

=
∫

Id

|Tm̄nd
(ȳe, x̄ē)| ·

∏

j∈e

|Dnj (xj , yj)| ·
∏

j∈ē

XEj (xj)deȳdēx̄,

где XE – характеристическая функция множества E.
К интегралам в правой части этого соотношения применяем неравенство

Гёльдера. Тогда
∫

Eē

|Tm̄nd
(x̄)|dēx̄ ≤ ‖Tm̄nd

‖∗̄ψ,θ̄ · ‖
∏

j∈e

|D
m

(j)
nj

(xj , •)| ·
∏

j∈ē

XEj‖∗̄ψ̃,θ̄′
=
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= ‖Tm̄nd
‖∗̄ψ,θ̄ ·

∏

j∈e

‖D
m

(j)
nj

(xj , •)‖∗ψ̃j ,θ
′
j

·
∏

j∈ē

‖XEj
‖∗

ψ̃j ,θ
′
j

, (1)

где ψ̃j(t) = t
ψj(t)

, θ
′
j = θj

θj−1 , j = 1, ..., d.

Так как (см. [1], лемма Б)

‖XEj
‖∗

ψ̃j ,θ
′
j

=

{∫ |Ej |

0

(
ψ̃j(tj)

)θ
′
j dtj

tj

} 1
θ
′
j ≤ C(θ) · ψ̃j(|Ej |), j ∈ ē,

то из неравенства (1) получим∫

Eē

|Tm̄nd
(x̄)|dēx̄ ≤ ‖Tm̄nd

‖∗̄ψ,θ̄·

·
∏

j∈ē

ψ̃j(|Ej |) ·
∏

j∈e

sup
xj

‖D
m

(j)
nj

(xj , •)‖∗ψ̃j ,θ
′
j

.

Отсюда учитывая оценку (см. [2], лемма 1)

sup
xj

‖D
m

(j)
nj

(xj , •)‖∗ψ̃j ,θ
′
j

≤ C(θ, d) ·m(j)
nj

ψ̃j((m(j)
nj

)−1)

будем иметь∫

Eē

|Tm̄nd
(x̄)|dēx̄ ≤ C(d, θ)‖Tm̄nd

‖∗̄ψ,θ̄ ·
∏

j /∈e

ψ̃j(|Ej |) ·
∏

j∈e

m(j)
nj

ψ̃j((m(j)
nj

)−1)

при фиксированных xj , j ∈ e. Обе части этого неравенства интегрируя по
переменным xj , j ∈ e получим∫

Eē

∫

Ee

|Tm̄nd
(x̄)|dex̄dēx̄ ≤ C(d, θ)‖Tm̄nd

‖∗̄ψ,θ̄·
∏

j∈e

|Ej |
∏

j∈ē

ψ̃j(|Ej |)·
∏

j∈e

m(j)
nj

ψ̃j((m(j)
nj

)−1).

Этим лемма доказана.
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